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A big part of the skill­set involved in the chain rule is recognizing composite 
functions and understanding the notation.
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http://archives.math.utk.edu/visual.calculus/2/chain_rule.4/index.html
Discussion of the Chain Rule thru Visual Calculus Website:

"Derivative of the outer function with respect to the inner function 
times the derivative of the inner function respect to  x."  

In practice, I think of this as working my way in from the outside.

Another way of thinking of it is 

"The rate of change of a function that contains another function is...

... how fast the outer function changes with respect to the inner 
function, times how fast the inner function is changing with respect to 
time."

http://archives.math.utk.edu/visual.calculus/2/chain_rule.4/index.html
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A pebble is dropped into a pond.

The ripples are expanding outward 
at a rate of 30 feet per second.

How fast is the area inside the ripples
growing, when t = 3 seconds?

We answer this question in two ways:

1.  Direct calculation. 2.  Chain Rule
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There doesn't seem to be much difference between the two methods, but what 
about THIS one?
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It's better to enclose arguments in parentheses, when any ambiguity is 
possible.
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